nxflz EMOEAQIHE DEQPIAZ

Na 51aTVADCETE TO Ozdpnpa tov Rolle.
, @

g Tt onHaivel YEQUETPIKA TO Ocdpnpa Tov Rolle;

5. No (upOUKTTPIOETE TIG TAPAKATO TpoTdoeg pe Zooté (X) 1) Addog (A)-

4. Av pia oovépmnon f eivar mapoyoyiown oto [a, B] ot woyver f(a)=£(B),
6re vmapyer E€(a, ) , wote f(€)=0 .

p. Av pia ovvaptnon f eivat cuveync oto [o, ], mapaywyicun oto (a, B)
car woxver £(a)=£(B) , tote vmapyer Ee(o,P) , dote N epomTOPEVN TNG

c, oo M(Ef (&) vao eivan mapddinin otov dEova TV X .

y. Av pio. ovvéptnon f eivau cuveyig oto [a, ] , mopaywyiown oo (a, p)
kt f'(x)#0 ywkabe xe(o,P) , téte f(a)=f(P) .

5. Av oypouv ot vrobéoelg tov Bemprpatog Rolle yo T cvvéptnon f oto
[0,B] , TOT€ Y v 1ox0ovY Ko o1 vVoBécelg Tov Bewpruatog EVOLE-

pecwv Tipa@v oo [a, B .

¢. Eoto pia cvvaptnon f, n onoin eivon mopaywyioun oto R.
Avn f éxel 600 pileg, toten ' €xer pio, TovAdyiotov, pila.

ii. Av f'(x)#0 , yiokdbe xeR, té61en f éxer pio, To mOAD pita.
v /

o7. Av pio cuvaptnon f eivar cuveynic oto [a, B] , mopoyoyicyun oto (a, B)
pe fla)f(P)<0 ko f'(x)#0 7o xG0e xe(a, P) , a@am: f éyel pia,
akpiag piCa oto (0, B) .

\ :

C Ay fifq, Pl—> R  pio cvvdptnon, 1 omoic eivar mapoywyiciun ka Sev
axco% Yo avtijv ot vrobéoelg Tov Bewprpatos Evdidpecov Tiudv oto
[0, 8] , tote VmapyEL Ee(a,B) Ttétolo, doTE M mepﬁotmé ms C; oto

OMueio M(E, £(8)) va sivar mapdAAnAn atov ‘GEove XX .

. Ay f:la, f]> R nie cvvéptnon, :. omoia, eivar mopaywyiciun kot dev

loybovy oy vnoBéceig tov O. Rolle oto [a, B] , 018 f maipver dheg Tig
“HES MeTudh tov F(a) ka f(p) .

i ; v. | 6. | i |&il.|on. | & | 0.’
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AZKHZIEIZ EMMEAQZIHX OEQPIAZ

No Sratvndoete 0 Ocdpnpa Méong Tipng TOV D_ne%:ﬂo& Aoy1Gpov.

Ti onpaivel yeoperpiké 1o Ocdpnpa MEong Tipfig TOV AL0QOPIKOV

A0OYIGHOV;

B. Na yapaxtnpicete Tig tapakato npotdoeig pe Zootd (X) | Addog (A)-

.

d.

E.

Av pia cvvaptnon f eivau
« oVLVEYNG 0TO KAELOTO Sidotnpo [o, B] kat

« Tapayoyioiun oto avoiktd didotnua (a, B),

e , : ; gy - F(B)—f(a)
t61€ VIApPYEL éva, To TOMD, &€ (o, P) tétolo, dote f(§)= .
Av pio covéptnon f eivan

« GULVEYNAG 010 KAEloTO ddotnua [a, B] ko

« mopoywyicwn oto (a,p) ,

téte vmapysl &€ (o, B) tétowo, dote (a—P)f'(E)+f(o)=Ff(B) .

Av ywa pio covaptnon f 1oxdovv ot vrobéceg tov ®.M.T. cto [a, B],
161e VEApYEL éva, TOVAGYIoToY, E€(a, B) TETOl0, DOTE M EQOUITOUEVT) TG
ypagikig mapdotaons s f oo onpeio M(E, f(§)), va eivon mapdAinin
g gvbeiag AB, émov A(a, f(a)) kar B(B, f(B)) .

Av pio cvvaptmon f eivar mopoyoyicun oto [a, B] pe £(B)>f(a) , tote
vnapyet &e(o, B) tétoo, dote f(§)>0 .

Av pia cuvépmon f eivar mapoyoyion oto [0,1] xotwoyxdovy f(0)=0,
f(1)<0 , tote vnapyer £e(0,1) térolo, dote f'(§)<0 .

o | B s O e R e

Scanned with CamScanner


https://digital-camscanner.onelink.me/P3GL/g26ffx3k

A

Lo,

B.

\\‘\‘l\‘\\}

SKHIEIZ EMNEAQZHE OEQPIAZ

Na amodeifete THY TAPAKAT® TPOHTACT]:
‘Eotw pia cvvéapmmon f, nonoia eival cuvepic oE €va dlaoTnua A

Av f'(x)>0 o€ kdOe EGOTEPIKO GNHEID X TOV A, toten f eival yvnoing

avéovan 6g 6)0 10 A.

Na 2upaKTipiGETE TIG TUPUKATO TPOTAGELG PE Yot (X) 1 Adog (A).
‘Eoto pia cuvapmon f, 1 onoiv eival cuveric o' éva drdompa A .
v. Av ['(x)<0 o€ kdfe ecotepkd onueio x 00 A, t6te 1 f sivar yvnoiog

avéovoa og Gho to A
B. Avn f eival yvnoiog adéovsa oto A, T0Te vroypeoticd f'(x)>0 , Yo
k@0e ecmTePIKO onpeio X tov A.

v. Av f'(x)>0 ot kdbe ecwtepikd onpeio X TOL A, totE

n f eivar yynoing adovoo oe 6ho 0 A .
5. Av A=[a,B] xau f'(x)<0 ocexdabe xe(ap), tote fIA.
e. Av A=[0,B], x,e(B), f'(x)>0 Y kéls X € (0, Xy) U (Xq, B) »
tote f1A.
ot. Avn [’ sivar cvveyfigoto A=(a, ) xa f'(x)#0 , 7o kébe x€(0,p),
toten f sivar yvnoiog povotovn 610 A
L Av A=[a,p], f'(x)>0, 1 kaBe xe(a,p) xot
f(a)=0 , tote f(x)>0, 1a kéle xe(a,P] .

a. Bo ol e d. Bvent| ik O sl | s G

OsmP1GTE TOV TAPUKAT® LG} LPLGNO:

"o ka0 ovvaptnoen f mov giva ropayoyicun oto R ke yvnoiog

avEovoa woyver f'(x)>0, v kals xeR ."

a. No xopoKtnpiceTe TOV TOPATAVE LOXVPICHO HE TO yphupo A, av eival
aAndific i To yphppa ¥, av givol Yevong.

B. Na 01TIOAOYT|CETE TNV oGy ot 060G 6T0 EPATNHA . .
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