L *Av lim (f (x) + g (x)) = /, 101€ 01 cvvapthoelC f, g

EXOVV TAVTOTE OPLO GTO Xy.
2. ** Av yie 1§ owvopticeis f, ¢ wyver |f(x)-af < ¢ (x),

xe Rxonw lim ¢ (x) =0, tote Im f(x)=oa.

X=X X = Xp
3. ** Av yia Tic cuvapmioeig f, g 1 A — R vrdpyet 10
lim [f(x)- g(x)] 70T€ mAvToTE

Iim [f(x)-gx)]= lim f(x) - lim g (x)

4.+ Ay 1 cuvdpton f eivat cuvexic oto Xo Kot 1) GuvapTnon
g dev eival ovveyng o10 Xo, TOTE M cvvapmon f + g sivat
TAVTOTE U1 GLVEYTG OTO Xo.

5. ** Av o1 ovvapticelc f, g pe medio opiopon 1o A dev eival
GLVEYEIS 010 Xg € A, T0TE 1 cuvdptnon f + g umopei va eivor
CUVEYNC OTO Xg.

6. ** Av 1 cvvapmnon f dev eivon cvveyfg 610 Xg, TOTE KO 1M
£ dev eivau cuveyng 610 X

7. =% Av n ocvvapmnon f ue medio opiopov 10 R givor cuveyng
oto 0 ko woyder x-f (x) = Nu2x yw k@be x € R, 101€
f(0)=2.

y
* H ovvaptnon f, g omoiag 1

YPOUQIKT] TOPACTAOT) QaiveToL

GTO GYNMUa, €lval GUVEYNS GTO

Df. X’ 0 X

1 1
9. * Av yw m ouvgptnon fwoyoer 1 + — < f(x) <2 + —,
X X

x # 0, tote N f éye1 6pro 610 + o0 éva op1Bud Tou SlacTrpartog
[1,2]

(x+1)°

3
X

10. ** H cuvapmon f (x) = et

1) KatakOpuen acvurtoTn TV evdeia e eicoon x =0
11) opllovT acLUTTOTN oTo - «© tnVv evbeia pe eClowmon
y=-1.
11. * Avf(x) =

7> X <1, tote lim f (x) =- o0,
(X-l)' x—1

>



12. ** Yrdapyovv cuvepticeelg mov £youy 600 opllovTieg acOp-
TTOTEC OTO + 0.

13. * Yrapyouv cuvopTioEIC PE MEPIGGOTEPES OO Minl KOTAKO-
PLOEC AGVUTTTMOTES.

14. ** Av jua cuvaptnon f etvar ovveyic oto R, tote dev €xet
KATaKOpLPT 0GOUTTOT.

15 % Ay o cuvaptnon sivon cvuveyng oto dtiotnuo [a, ], ToTe

pumopel vou €xel KOTOKOPLEN oaoDuUTTOTN TNV evbela pe

eClowon x = a.

16. * a) Av pa ovvapmon f etvon Tapaywyioyn 6to xo, 101 0ot
elvar cuveyng 610 Xy.
B) Av w cvvaptmon f sivol cuveyng oto Xo, TétE B eivan
TOPAYDYIGIUN GTO Xy.
v) Av i covdptnon f dev eivar cuveyng oto Xo, TOTE Ogv
elval mapayoyicun oTo X.
d) Av pwo cuvaptnon £ dev eivan mapayoyiocun oto X, 101
dev givo GuVEXNG GTO Xo.
17. * Av undpyer n (f + g)" (Xo) 01 VAGPYOLY Ko Ot {7 (Xg) KO
g" (Xo)

18. ** Y10 OyNUO 1 YPOOIKT ¥
TUPUGTUGCT g g I_/Cf
TPOKVUTTEL and Hia
KOTOKOPUOY  HETATOTLON / I_/cg
Ct.

g loyver — 0=

f"(x)=g "  (x), va kabe x /

610 kKowd 7medio opiopov

MV

TOVC. Alvetal OtL eival mapaywyicwueg oto IR.

x+1)?

3
X

19. ** H suvaptnon f (x) = Exel:

1) KoToKopuen acvurtmtn v gubsia pe eficoon x =0
1) oplovtio acLUTTOTN 6To - o TNV gvbeio ue e&icmwon
y==1.
20. *Avfi(x)=

T, X<1,16t¢ lim f (X) = - o0.
(X'l) x—1

21. * Hxhion e f (x) = x* eivan Sapopeticii og kaOe onpeio
mg¢.



22.

23.

24,

25.

26.

27.

28.

29.

30.

31.

32.

* Ye kaBe onpueio ¢ f (x) = X° avrioTouEl éva devTepo
onueio pe v idia khion.

* Av cvvapton f eivor mepirtn kol mapayoyiciun oto R,
toten '’ eivar dptio.

*  Av 1 ovvapmon f eivar tolvovopu) v fabpov, tdte 1
ocvvaptnon f’ eivor molvovopikn v - 1 Badpov.

* Or eQUmTOUEVEC TOV YPUPIKDV TOPUCTAGEDV TOV
cvvapticeav f(x) =x*, g(x) =x*+ 3, h (x) =x*- 20 yia x =

X eival TapaAinAec,
5

(,[.
* H ovuvdpmon f tov oyfuatoc €xst \/
EQUTTOUEVT] GTO Xo. X 0 x X

V1

* Mo cuvapton f kat n mopdywydc g f 7, égovv mavtote
70 1010 TEGI0 OPITHOV.

* Av 1 cvvapmon f dev elvar ocvvep|g oto X, TOTE dgV
opileton epamtopévn g Croto onpeio me M (o, f(X0))-

* H gpantopévn m¢ ypooikng mapdotoaong e f 6 éva
onueto g, dev umopel va €yl W avtiv deHTEPO KOO
onueto.
* Av ot ovvapmoeic f + g xon f eivan mapayoyioipes ato X,

TOTE KO 1] GUVAPTNOT) g Eivon Topay@yiGLUN GTO X,.

* [ ka@0e X € Droyver [f(x0)] = 0.
y i
* H ouvvaptnon f, mg onofag 1 FE\/
YPOPIKY TOPACTACT] QOiveETdl GTO
GYMNe, €von GuVeRic GTO Xo GAAG X g % X
oL mopoy@Yicn.

33. * Ay 10 cUvOAo TGV Mg cuvaptneng f stvon TG HOpETG

[a, B], TOTE N CLVEPTNON £xEL EAGYLOTO O KO LEYIGTO P.

34. % Ay 11 ) ovvaptnon f pe medio opiopon to R woyder 6Tt

35.

f (x) > 0 v k@Be x € R ko f yvnoing avfovoa, 10t Ko 1
suvaptnon £ eivar yvnoiog avéovea oto R.

* Av ol cuovapmioeig f, g eivar ywnoiong @bivovses 6to
ototnua A pe kovod odvoro tipov 1o (0, + ), Tote Ko N

cuvvaptnon f g sivorl yvnoiog pdivovca 6to A.



36. ** Afveron pa cvvaptnon f pe medio opiopov éva Sibostnpa
f(x;)-f(x,)

X; =X,

elvor apvnTikdc ywo. Kabe

A. Av 0 AGyog

X1, X2 € A, pe X; # Xp, 1€ N cvvdptnon f eivon yvnoimg
pOivovcsa 610 A.

37. % Ay o1 ocvuvaptioelg f, g elval yvnoiog avfovoeg oto
otlotua A, tote ko m ovvaptnon f + g etvan yvnoiog

avEovoa 610 A.
38 & ’ —u 2 , P P
. H cvvapmon f (x) = - — eivar yvnoing avéovoa 610
X

60voro (-0, 0) U (0, + ).

39. * H cuvdaptnon f (x) = x” pe nedio opiopod 1o (- w0, 0] ivan
cuvapton 1 - 1.

39. * Av ot cvvaptioeg f ko g eivan 1 - 1 ot0 R, 1018 KO M
cuvaptmon fog eivan 1 - 1 oto R

40. ** Ay n ovvaptmon f eivon 1 - | oto R, to1e O 10y0et

f(f' (x)) = x, e kGO x € R. g1

41. * To oKIOGHEVO EUPUSOV TOV GYAHUTOC ——

_—— e e Ll
swoutcous*ro_f, Inx dx . & 0/ &%

=

p
42. * Av f eival cuveyng cuvaptnon Kot I f(x)dx >0, tote Ba
etvar £ (x) 2 0y ké0e x € |a, B).

; %
0_.

43. * Joyver: J‘OE e ovve” dx = [nue’]

44, * To oxwcpévo yopio tov oypatog

C,
éxel epPadov ><

1 2 x 2 X
E:IO(f(x)-g(x))dx+f1g(X)dX~ y[f ] \C

45.* Ay f cuveyng cuvaptnon pe f(20) = 100, tote o0l 6T
20
ﬂm+£}rumx=mu
46. * Ay f(x) < g (X) i kG0¢ x € [a, B], T0tE

I: f(x)dx < Llj g(x)dx.

< J.f If (x)|dx.

'
47.* Joyvst: II f (x) dx




