Hapayowyos oc onueio

. Avo cuvapmoelg T, g eivar opropéveg 6 Eva didotnua A pe f(X) < g(x)

vy kiBe XeA . Av ot f, g eivau mopaywyicipuec ¢’ éva eomTEPIKO

onueio Xg Tov A ko f(Xo)=g(Xo) , va amodeilete 6T f'(X0)=0"(X0) -

. Av pia ovvapmnon f elvar mopayoyicyun oto onueio Xo , va

f (X, +2h) = f(x, —h)
2h

amodeiEeTe OTL VIAPYEL TO lim Kot glvor 160
—

3 ¢
MSE'f (Xo) -

f(h+2) _

. Av pia cuvéptnon eivon cuveyng oto onueio Xo = 2 ko lim 3

x—0
va amodciEete ot T eivon mopaywyiciun oto 2 .
. Av n ovvapmon T elvar mopaymyiciun oto onueio X Kot GyvEL
f(xo)20 va omodeifete Ot kou M owvaptnon g(X) = |F(X)!eivou
TOPAYWYIGIUN GTO X -
. M. ovvapmmon f eivaw opiopévny o’ éva Sdotnua A Ko
nopayoyioyn oto 0 € A. Na deiete 611 1 cvvapmmon g(X)=f( | x |)
etvaun Tapayoyiowwn oto 0 av kot povo av woyvel f(0)=0.

. 'Ecto ouvaptnon f: R>R", e f(X-y)=% v kabe X, y €R. Na

dei&ete Ot

@) fO)=1  B) yio kafe X %R, f(-x):%

v) yia k@Oe X, y €R, f(x +y)=f(x).f(y)
0) Av n f eivon mopaywyiciun oto 0, tdte glvan mapoaywyicyun oe kaOe
Yo €NR.

. "Eotw ouvépmnon f: R > R ue f(%) =f(x)-f(y) yio kdOe X, y €R s
No deigete ot1. o) f(1)=0,
B) yio kP y € R, f[ij =—f(x)

V) vl ké0e X, y € R, f(x .y)=f(x)+f(y)
0) av N f elvar mopaywyicyun oto y,=1 ue f'(1)=1, va deiete 6T1 N f

givon mapaywyiown oto Ry pe f'(x):%.

. 'Eotom dvo moAvadvopo P(X) , Q(X) xou éotm p ua pila tov P(y) pe
noAomAdtntoe 1. Av 1 ovvaptnon  f(X)= | P(y) | Q(X) eivon
TOPAYOYIGIUN 61O P, V' omodeiEete Ot 0 aplBuog p tvon pila kot Tov

Q(x).

. 'Eotm n ovvaptnon f: R >R nopoayoyicyun oto a € R. Na dciéete Ot1
3 3
lim f (2X+a)— f (a—5X) =21.f’(0t).f2(0.)

x—0 X




10.Av F(x)+9*(x)=x*-2x"+1 ywa ka0 x %R, va deitete 6t F4(1)+g % (1)=4
11.Na Bpebei n mapdywyoc Tov EMOUEVOV GUVAPTHGE®VY, KOOMG Kol TO
oVUVOLO OTOV avTH opileTat.

_ X4/X _ a X
12.0) f(X)—1+\/; B) fFO)=vxnuy ) f(x)= R
3 < X< , 1
6) f(x)= xz/zl O_i 11 £) f(x):{x GUV(;] 2#0
5 0 4=0

13.Av ot cuvaptioeig f, g sivon Tapaywyicipes oto %,=0 o f'(0)=-1,
g'(0)=2, f(0)=-1, g(0)=-2, v’ amodeiéete OTL
im S *)-0) -2 _5

x—0 X
14 No vroloyicete ta abpoiocpata :
@) Sy =1+2x + 3¢ +...+vx'",  veN’
B) S, = 2x + 4X° + 6X°+...+2v. X, veN’
Y) S3= e* +2e¥ +3e¥ +...+ve” , veN
0) S4= 2™ +4e¥ +....+2ve™ | veN"

15.Av o mpaypatikdg aptfuog p eivar piCo Tov moAvwovopov P(y) kot g
napoydyov Tov P’(y), va dei&ete 611 10 p eivan dSudn pila tov P(y) ka
avTioTpOemc. Me tn Bonbela avtic e TpdTacng va Ppeite ta a, B
dote 10 ToAvdVVRO P(3)=2x +oy*+(3a-B)x-2 va drupeiton pe o (x-1)

16.Na dgi&ete 6T1 TO VEOLOITO TNG dlaipeong evog Tolvwvopov P(y) dw
(x-0)° etvar x.P" () +[P(a)-a.P (a)].

17.Na Bpeite 0L Too ToAVOVVLA P(y)y1a to omoia Yo kéBe y €R 1oydet
[P I*=[P()]"

18.Na Bpebei n Tapdywyoc TV ETOUEVOV GLVOPTNGEDY KOl TO GUVOAO
omov avtn opiletat:

0) f(x)=x" B) f(X)=In{x-+ vx* +1)
¥) F09=l0gavmi, x€(0, w/2) 3) f(x)= 3x*

g) f(X)=1+ §/(x+1)*

19.Eot® cvvaptnon f napaywyicun oto y,=1 pe f(1)=2ka1 yio kaOe y
eR sivan f(x?)=f(X). Na vroloyioete 0 lim % :

20 Ectm 1 ovvaptnon f mapaywyiown oto o pe f'(a)=2 ko f(o)=0. Na

, (%)
| nu

Bpeite 10 im =

21.Av n ovvaptnon f eivon 1-1 ko mopayoyioyun oto A=(-1, 1) ue
ovvoro Timv F(A)=(-1, 1) kon F'(X) = \1- f2(x), va Ppedein
Topay®yoc ¢ avtiotpoeng cuvaptnong : (F1(X).

22. Av T/ (X)=nu(n %) , 877 <x<e"kal f avtiotpédyiun cuvdptmon e
X




f(e3)=e*, va Ppedei o apOpog (F1)'(e*) .
23 Eoto cvvdptmmon f: (0,+0)—>R ue f(X.p)=f(x)+f(y) yia kaOe
X,y €(0,+0) .Av 1 T eivon Tapaywyiown oto(0,+0) , va anodeilete Ot
a) f'(x) _ f'(»)
v X
Blav f(1)=1, t61e f'(X) = % v kéOe x>0 .

v kabe X,y e (0,+00) .

24 Na Bpebovv o1 mpaypatikol apBuoi o kot f ®oTe 01 YPAPIKES
nopactdoelc Tmv ovvaptioeov f(X)=ax*+px-2 kot g(x)=1-1/x va
£YOLV KO EPATTOLEVT] GTO KOO TOLG ONUEID e TETUNUEVN Xo=1.

25.Na Bpebei 0 o €R ®OTE 01 YPAPIKEG TAPUGTACELS TOV CLVOPTICEMV

f(X)=3y*+oy+2 kou g (X)=XT_1 va £0VV KOWVT| EQomTopévn 6° éval

KOO TOLG OGN UETLD.

26.Afvetar 1 ovvaptnon f(X)=x*+2x-2.Na Bpeite T0 A Gote 1 £v0eia
Y=Ay-3 va epanteTOL 0TN YPoPIKn Tapdotoaon g .

27.Na Bpebei 0 a € R ®ote 1 evbeion y=9%-14 va eivoun pamtopévn g
ypaptkic mapdotaong C e F(X)=y>-3ay+2.

28 Ectm 1 ovvaptnon f(X) mapaywyiown oto R. Av i evbeio pe
elomon y=2y eivan epomTopévn TG YPAPIKNg topdotacng e f oto
onueto x1=-1, va Bpebei n epamtopévn g Ypopkng TopdoToong g

ouvdptnong g(x) = f[— izj 070 onueio e TeTunpéV ¥o=1.
X

29.Afvovtat ot suvaptioetg fF(X)=y*-4y+5, g(X)=x*+2x-4. No. Bpedein
KOWN EPOTTOUEVT] TOV YPOPIKAOV TOLG TOPAUGTAGEMV.

30.Aiveton 1 ovvaptnon F(x)=oy’-(o+1)x-6a+1.N’ anodeitete 6t n Cs
dEpyeTon amd otabepd onueio A yio kdbe aeR.Na Bpeite yia mowa
Tiun Tov o 1 evbeia OA eivar epamtopévn e Cs 610 A.

31 Eotm n mapaywyion oto R cvuvaptnon f, yia v omoia 1oydel
2f(x)=1+xF(X) y1o k6Oe 3 €R. Na devybei 6t 1 evbeia (€)y=-y+2
epanteton otnyv Cy.

32.No Bpedei 0 aeR, dote n gvbeio y=X v eivar EQOMTOEVN TG
KOPTOANG ¥ = o .

33.Na Bpeite v cuvONK”N TOL TPETEL VAL 1GYVEL , DOTE OO TO GNUELD
M(k, A) va Siépyovtat 2 eQomTopévec TG Tapaforic y= ox*+Bpx+y,
a>0.[An. A<ox™+Pi+y]

34 Eote 1 ovvapmon f(x)=ox? (0£0) kot to onpeio A, B tne ypagikic
napactaong Cr pe teTunuéveg Xy , Xz avtiotoryo
a)Na dci&ete 011 01 epamtopéveg g Cs ota A ko B, tépvovtal o
onueio M tov d€ova vy av Kot Hovo av X;=-X; .

B )Na Bpeite Ti¢ ovvtetaypéves v A, B, M oote 10 1piyoovo ABM
va givatl opfoydvio oto M .
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35.Avo avtokivinta Kivohvtol Kotd
unkoc twv opouwv Al ko BI™ pe
tayvreg 70 km/h ko 60 km/h
avtiotowyo. Na Bpeite to puOuod
uetafoing g andotacng tovg AB
®G TPOG TO XpoOvo t, T ypovun t,
GTIYUN KOTA TV 0TTola, TO
oVTOKIVNTO A améyel amo

dwotavpwon 800 m kot o devTEPO
600 m.

36.Eva agpomAavo Kiveital
evOvypappa pe tayvnta 800 km/h
Kot 6€ Dyog 7 KM amd 1o £8apog.
e kamota ypovikn otryun to m
op1LovTio, amdoTaoN TOL oo Eva
avTiKeipevo A oto £00(pog etval
AB=4 km. Na Bpeite to pvOud
uetafoins g yoviog 0=I'AB
YPOVIKN oTryun t,.
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37.01 d100TAcELG ) Ko ¥ evoc opboymviov awéavouv pe pubud 2cm/sec
ka1 4 cm/sec avtictoyya. Na Bpeite to puOpd avénong tov epuPfadod
0V opboywviov g Tpog o ¥pdvo t, T ypovikn otryun t, Katd tnv
omoia gtvar y=25cm kot y=32cm. Na Avcete 0 1010 TPpOPAN U dTOV TO
¥ LEIOVETAL 1e puOuod 2 cm/sec kot to vroAouma, dedopéva, sivart 101a.

38.X¢ 1piywvo ABI pe Baon BI
Kot AA=6 gyypagpovpe opBoymvio
KAMN, 6nw¢ oto oynuo. No
eKppaoeTe T0 UPAOSHV TOL
opBoywviov wg cuvlptnon g
Bdiong tov y ko vo Bpeite To puOUO
ueTafoAng Tov eufadod m¢ TPog 1o
UNKOG ¥, 6tav 10 euPadov £yl Tiun
14,4 ko teivel va ehattwOel kabag
TO ¥ QVEAVEL.
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39.Znuelo Bpioketar ) ypovikn otryun 0 oto A(0,2) akivnto kot apyilet
va kwetton ent g evbeiag (€): x-y+2=0 pe katevbouvon wpog Tov
adEova x x. H xivnon tov elvatl opadd eTIToyVOLEVT LE ETITAYLVON

_42

a_
9

onueiov ™ ypovikn otryun t=3sec.

pov/sec’. No. Bpedei 0 puOpoC petafolic TS TETayHEVIG TOV




